Algebra dei limiti infiniti II. Esercizi

Gli esercizi da 1 a 14 richiedono di applicare le regole dell’algebra dei limiti infiniti
richiamate nella tabella qui sotto.
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Calcolare i risultati dei limiti proposti negli esercizida 1 a 6
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Esaminare i limiti proposti negli esercizi da 7 a 14 e risolvere i seguenti quesiti:
e calcolare i risultati che si ottengono con l'algebra dei limiti finiti e infiniti;
e riconoscere i limiti che si presentano in forma indeterminata.
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Limiti di funzioni inverse

Gli esercizi da 15 a 27 richiedono di riflettere sull’algebra dei limiti finiti e infiniti
relativa alle funzioni inverse di funzioni elementari.

15. La figura a fianco rappresenta la funzione inversa della funzione esponenziale:

v = In(x) definita solo per x > 0 L

Osservare la figura e verificare che: 2{ y=In(x)
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Esaminare i limiti proposti negli esercizi da 16 a 18 e -2

risolvere i seguenti quesiti:

e calcolare i risultati che si ottengono con l'algebra dei limiti finiti e infiniti;
e riconoscere i limiti che si presentano in forma indeterminata;

e riconoscere i limiti che non é possibile calcolare.
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19. Le due figure qui sotto rappresentano le inverse delle funzioni y = x* e y = x°:

y = +/x definita soloperx >0 e y = Vx definita per tutti i numeri reali.
Osservare le figure e trarre indicazioni sui limiti delle funzioni inverse di y = x".
In particolare verificare che:
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Esaminare i limiti proposti negli esercizi da 20 a 24 e risolvere i seguenti quesiti:
e calcolare i risultati che si ottengono con l'algebra dei limiti finiti e infiniti;

e riconoscere i limiti che si presentano in forma indeterminata;

e riconoscere i limiti che non é possibile calcolare.

A4
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25. La figura qui sotto rappresenta la funzione inversa della funzione y = sin(x):
y = arcsin(x) definita nell’intervallo [-1, 1]

Osservare la figura e verificare che:
— risulta lim arcsen x=arcsen a per qualunque numero « tale che —l1=a=I,
x—a

— non ¢ possibile calcolare [im arcsin(x)-
X— o0

0 —
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Esaminare i limiti proposti negli esercizi 26 e 27 e risolvere i seguenti quesiti:
e calcolare i risultati che si ottengono con l'algebra dei limiti finiti o infiniti;
e riconoscere i limiti che si presentano in forma indeterminata;

e riconoscere i limiti che non é possibile calcolare;
e riconoscere i limiti che non esistono.
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Limiti di funzioni composte
Gli esercizi da 28 a 34 richiedono di riflettere sull’algebra dei limiti finiti e infiniti
relativa alle funzioni composte.

Esaminare i limiti proposti negli esercizi da 28 a 34 e risolvere i seguenti quesiti:
e indicare le funzioni utilizzate per generare la funzione composta che compare
nel 1° limite;
e calcolare il risultato del 2° e 3° limite;
e valersi dei due precedenti risultati per determinare il risultato del 1° limite.
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Algebra dei limiti finiti e infiniti
Gli esercizi da 35 a 42 richiedono di applicare varie nozioni sull’algebra dei limiti

finiti e infiniti.

Esaminare i limiti proposti negli esercizi da 35 a 42 e risolvere i seguenti quesiti:
calcolare i risultati che si ottengono con l'algebra dei limiti finiti o infiniti;

e riconoscere i limiti che si presentano in forma indeterminata;

e riconoscere i limiti che non é possibile calcolare;

e riconoscere i limiti che non esistono.
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Riflettere sulle regole dell’algebra dei limiti finiti e infiniti

43.  Scegliere fra le seguenti frasi quella che ¢ ricavata correttamente dalle regole dell’algebra dei
limiti finiti o infiniti:

I) se esiste il limite della somma di due funzioni per x—a, allora esiste anche il limite delle
singole funzioni per x—a,

IT) se esiste il limite di due funzioni per x—a, allora esiste anche il limite della somma per x—a.

44.  vVerificare che risulta:

lim (sen® x+cos’ x)=1
X—atC

ma non esistono
limsen’x e lim cos’ x.

X% X%

Questi risultati contraddicono le regole dell’algebra dei limiti?
(Ricordare che, per una nota relazione trigonometrica, risulta

sen’ x+cos’ x=1  per qualunque x reale.

Per rispondere all'ultimo quesito, tenere presente l'esercizio 43. ).

45.  Scegliere fra le seguenti frasi quella che & ricavata correttamente dalle regole dell’algebra dei
limiti finiti o infiniti:
I) se esiste il limite del quoziente di due funzioni per x—a, allora esiste anche il limite delle
singole funzioni per x—a, ) .
IT) se esiste il limite di due funzioni per x—a, allora esiste anche il limite del quoziente per x—a.

46. Verificare che risulta:
(sen X

sgenxi.o

X

lim

x—%

ma non esiste
lim sen x.

X— %

Questi risultati contraddicono le regole dell'algebra dei limiti?
(Ricordare che risulta

|sen x|<1  per qualunque x reale.
Per rispondere all'ultimo quesito, tenere presente 'esercizio 45. ).
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