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Integrali immediati e metodo di scomposizione. Esercizi  
Integrali immediati 

 
1. Completa la seguente tabella  

m 𝒙𝒎 #𝒙𝒎𝒅𝒙 =
𝒙𝒎&𝟏

𝒎 + 𝟏
+ 𝒌 

  #𝑑𝑥 = 

–4   

 √𝑥- = ⋯  

3
4

   

−
1
4

   

−
3
4
	 	 	

Esercizio risolto 
Determina il risultato degli integrali indefiniti assegnati nell’esercizio 2 

2.		𝑨.# 𝑥7𝑑𝑥 								𝑩.#
1
𝑥7
𝑑𝑥									 

𝑨.# 𝑥7𝑑𝑥 =
𝑥7&9

3 + 1
+ 𝑘 =

𝑥;

4
+ 𝑘 

𝑩.#
1
𝑥7
𝑑𝑥 = #𝑥<7𝑑𝑥 =

𝑥<7&9

−3 + 1
+ 𝑘 =

𝑥<=

−2
+ 𝑘 = −

1
2𝑥=

+ 𝑘 

Determina il risultato degli integrali indefiniti assegnati negli esercizi da 3 a 6. 

3.		𝑨.# 𝑥=𝑑𝑥 									𝑩.#
1
𝑥=
𝑑𝑥 
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4.		𝑨.# 𝑥>𝑑𝑥 									𝑩.#
1
𝑥>
𝑑𝑥 

5.		𝑨.# 𝑥@𝑑𝑥 									𝑩.#
1
𝑥@
𝑑𝑥 

6.		𝑨.# 𝑥𝑑𝑥 									𝑩.#
1
𝑥
𝑑𝑥 

Esercizio risolto 
Determina il risultato degli integrali indefiniti assegnati nell’esercizio 7.  

𝟕. 𝑨.# C𝑥=D 𝑑𝑥 							𝑩.#
1
√𝑥=D 𝑑𝑥						𝑪.# 𝑥F𝑑𝑥			 

	𝑨.# C𝑥=D 𝑑𝑥 = #𝑥
=
7𝑑𝑥 =

𝑥
=
7&9

2
3 + 1

+ 𝑘 =
𝑥
>
7

5
3

+ 𝑘 =
3
5
C𝑥>D + 𝑘 

𝑩.#
1
√𝑥=D 𝑑𝑥 = #𝑥<

=
7𝑑𝑥 =

𝑥<
=
7&9

−23 + 1
+ 𝑘 =

𝑥
9
7

1
3
+ 𝑘 = 3√𝑥D + 𝑘 

𝑪.#𝑥F𝑑𝑥 =
𝑥F&9

𝜋 + 1
+ 𝑘 

Determina il risultato degli integrali indefiniti assegnati negli esercizi da 8 a 10. 

8.		𝑨.# √𝑥- 𝑑𝑥 									𝑩.#
1
√𝑥- 𝑑𝑥									 		𝑪.# 𝑥I𝑑𝑥 

9.		𝑨.# C𝑥7- 𝑑𝑥 									𝑩.#
1
√𝑥7- 𝑑𝑥									𝑫. # 𝑥√=𝑑𝑥 

10.		𝑨. #√𝑥𝑑𝑥 									𝑩.#
1
√𝑥

𝑑𝑥									 𝑫.# 𝑥=F𝑑𝑥 

Altri integrali immediati 
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Scrivi tutte le primitive di ogni funzione assegnata negli esercizi da 11 a 15 e scrivi i 
risultati ottenuto con il simbolo di integrale indefinito. 

 
Metodo di integrazione per scomposizione 

 
Esercizio risolto 
Determina il risultato dell’integrale indefinito assegnato nell’esercizio 16. 

𝟏𝟔.#(5𝑥 − 6)𝑑𝑥 

#(5𝑥 − 6)𝑑𝑥 =5#𝑥𝑑𝑥 − 6#𝑑𝑥 = 5
𝑥=

2
− 6𝑥 + 𝑘 

Determina il risultato degli integrali indefiniti assegnati negli esercizi da 17 a 25. 

𝟏𝟕.#(7𝑥= + 3𝑥)𝑑𝑥																																				#(5𝑥 − 3)𝑑𝑥 

𝟏𝟖.#(8𝑥7 − 4𝑥=)𝑑𝑥																																	# R
1
2
𝑥; + 6S 𝑑𝑥 

𝟏𝟗.#(9𝑥= + 4)𝑑𝑥																																					#(2𝑥7 − 7𝑥=)𝑑𝑥 

𝟐𝟎.# R𝑥 +
4
𝑥
S 𝑑𝑥																																						# R𝑥= −

3
𝑥=
S 𝑑𝑥 

𝟐𝟏.# R3√𝑥 −
1
√𝑥
S 𝑑𝑥																													 # R4√𝑥D +

2
√𝑥D S 𝑑𝑥						 

𝟐𝟐.#[4𝑠𝑒𝑛(𝑥) + 5cos	(𝑥)]𝑑𝑥													# _
1
2
𝑠𝑒𝑛(𝑥) − cos	(𝑥)` 𝑑𝑥															 

𝟐𝟒.#[𝑥 + 2sen	(𝑥)]𝑑𝑥																									 # _𝑥= −
1
4
cos	(𝑥)` 𝑑𝑥															 

𝟐𝟓.#(3𝑥 + 𝑒e)𝑑𝑥																																 # R
1
3
𝑒e +

1
3𝑥
S 𝑑𝑥															 

11. 

12. 

13. 

14. 

15. 
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Metodo di integrazione per scomposizione esteso a combinazioni 
lineari di più di due funzioni 
Il metodo di scomposizione si può estendere alla combinazione lineare di più di due 
funzioni che hanno integrali immediati. In questo caso puoi snellire i calcoli con la 
scrittura seguente. 

 
Esercizio risolto 
Determina il risultato dell’integrale indefinito assegnato nell’esercizio 26. 

𝟐𝟔.#(5𝑥7 − 6𝑥= + 8𝑥 − 4)𝑑𝑥 

#(5𝑥7 − 2𝑥= + 9𝑥 − 7)𝑑𝑥 = 5
𝑥;

4
− 2

𝑥7

3
+ 9

𝑥=

2
− 7𝑥 + 𝑘 

Determina il risultato degli integrali indefiniti assegnati negli esercizi da 27 a 31 

𝟐𝟕.#(5𝑥; + 9𝑥= − 4𝑥 + 8)𝑑𝑥																															 #(3𝑥> − 2𝑥7 + 4𝑥= − 8)𝑑𝑥		 

𝟐𝟖.#(𝟓𝒙𝟑 + 𝟗𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟖)𝒅𝒙																													 #g𝟑𝒙𝟓 − 𝟐𝒙𝟑 + 𝟒𝒙𝟐 − 𝟖h𝒅𝒙		

𝟐𝟗.# R𝑥= − 3𝑥 +
1
𝑥
S𝑑𝑥																															 									# R

2
3
𝑥= + 𝑥 −

1
𝑥=
S 𝑑𝑥		 

𝟑𝟎.# R√𝑥 − 2𝑥 +
1
√𝑥
S 𝑑𝑥																															 					# R3𝑥= − 2𝑥 +

1
√𝑥=D S 𝑑𝑥		 

𝟑𝟏.#[+2𝑠𝑒𝑛(𝑥) − 3𝑒e]𝑑𝑥																															 		#[6𝑥> − 4 cos(𝑥) + 5𝑒e]𝑑𝑥		 

Gli esercizi dal 32 al 42 conducono a determinare le primitive di una funzione con il 
seguente procedimento: 

I. applico opportune proprietà algebriche per scrivere la funzione come una 
combinazione lineare di funzioni che hanno integrali immediati; 

II. applico il metodo di scomposizione. 
Completa il calcolo degli integrali indefiniti assegnati negli esercizi da 32 a 37. 

𝟑𝟐.#
𝑥; − 2𝑥= + 3

𝑥
𝑑𝑥 = #R𝑥7 + 2𝑥 +

3
𝑥
S 𝑑𝑥 = 

𝟑𝟑.#
2𝑥7 − 4𝑥= + 5

𝑥=
𝑑𝑥 = #R2𝑥 − 4 +

5
𝑥=
S𝑑𝑥 = 

𝟑𝟒.# 𝑡𝑎𝑛=(𝑥)𝑑𝑥 = #(𝑡𝑎𝑛=(𝑥) + 1 − 1)𝑑𝑥 = 
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𝟑𝟓.#
√1 −	𝑥= − 1
√1 −	𝑥=

𝑑𝑥 = #R1 −
1

√1 −	𝑥=
S 𝑑𝑥 = 

𝟑𝟔.#
𝑥=

1 + 𝑥=
𝑑𝑥 = #

1 + 𝑥= − 1
1 + 𝑥=

𝑑𝑥 = #1 −
1

1 + 𝑥=
𝑑𝑥 = 

𝟑𝟕.#
𝑥= − 1
1 + 𝑥=

𝑑𝑥 = #
1 + 𝑥= − 2
1 + 𝑥=

𝑑𝑥 = 

Calcola il risultato degli integrali assegnati negli esercizi da 38 a 42 

𝟑𝟖.#
4𝑥7 − 2𝑥 + 6

2𝑥=
𝑑𝑥			 

𝟑𝟗.#
3𝑥> − 2𝑥; + 𝑥

𝑥7
𝑑𝑥 

𝟒𝟎.#(𝑡𝑎𝑛=(𝑥) + 3)𝑑𝑥 

𝟒𝟏.#
2 + √1 −	𝑥=

√1 −	𝑥=
𝑑𝑥 

𝟒𝟐.#
𝑥= + 3
1 + 𝑥=

𝑑𝑥 

Quesiti a risposta multipla sul metodo di scomposizione 
Scegli la risposta corretta ai seguenti quesiti. 

𝟒𝟑.#[3𝑠𝑒𝑛(𝑥) − 2cos	(𝑥)]𝑑𝑥			è	𝑢𝑔𝑢𝑎𝑙𝑒	𝑎 

𝐀. 3cos(𝑥) + 2sen(𝑥) + 𝑘																𝐁. 3cos(𝑥) − 2sen(𝑥) + 𝑘					
 

𝐂. −3cos(𝑥) + 2sen(𝑥) + 𝑘													𝐃	. − 3cos(𝑥) − 2sen(𝑥) + 𝑘 

𝟒𝟒.#(3𝑥> + 4𝑥7 + 5)𝑑𝑥						è	𝑢𝑔𝑢𝑎𝑙𝑒	𝑎																							 

𝐀. 	𝑥@ + 𝑥; + 5𝑥 + 𝑘																								𝐁. 	
1
2
𝑥@ + 𝑥; + 5𝑥 + 𝑘					

 

𝐂. 	
1
2
𝑥@ + 𝑥; + 𝑘																																	𝐃	. 15𝑥; + 12𝑥= + 𝑘 

𝟒𝟓.# R3𝑒e +
4
𝑥
S 𝑑𝑥						è	𝑢𝑔𝑢𝑎𝑙𝑒	𝑎																							 

𝐀. 	3 𝑥 + 4ln|𝑥| + 𝑘																								𝐁. 	3 𝑒e + ln|𝑥| + 𝑘					
 

𝐂. 	3 𝑒e + 4ln|𝑥| + 𝑘																							𝐃	. 3𝑒e + 2𝑥= + 𝑘 
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𝟒𝟔.#
4𝑥7 − 3𝑥=

2𝑥
𝑑𝑥			è	𝑢𝑔𝑢𝑎𝑙𝑒	𝑎		 

𝐀. 	 𝑥; − 𝑥7 + 2ln|𝑥| 	+ 𝑘																	𝐁.
	 𝑥; − 𝑥7

𝑥=
+ 𝑘					

 

𝐂.		
4
3
𝑥7 −

3
2
𝑥= + 𝑘																														𝐃.		

2
3
𝑥7 −

3
4
𝑥= + 𝑘 

𝟒𝟕.#
3𝑥= − 6𝑥 + 1

3𝑥=
𝑑𝑥			è	𝑢𝑔𝑢𝑎𝑙𝑒	𝑎		 

𝐀. 𝑥 − 2ln|𝑥| −
1
3𝑥

+ 𝑘																			𝐁. 𝑥 − 2ln|𝑥| +
1
3𝑥

+ 𝑘					
 

𝐂.
	 𝑥7 − 3𝑥= + 𝑥

𝑥7
+ 𝑘																								𝐃.		𝟑𝑥 − 6ln|𝑥| −

1
𝑥
+ 𝑘 

𝟒𝟖.#
𝑥𝑠𝑒𝑛(𝑥) + 1

𝑥
𝑑𝑥						è	𝑢𝑔𝑢𝑎𝑙𝑒	𝑎 

𝐀.− cos(𝑥) + ln|𝑥| + 𝑘														𝐁. cos(𝑥) + ln|𝑥| + 𝑘															

𝐂. − cos(𝑥) −
1
𝑥=
+ 𝑘																			𝐃.− cos(𝑥) + ln(𝑥) + 𝑘 

𝟒𝟗.#
𝑥=𝑐𝑜𝑠(𝑥) + 1

𝑥=
𝑑𝑥					è	𝑢𝑔𝑢𝑎𝑙𝑒	𝑎 

	𝐀. cos(𝑥) −
1
𝑥
+ 𝑘																	𝐁. sen(𝑥) + ln(𝑥=) + 𝑘															

𝐂. − sen(𝑥) +
1
𝑥=
+ 𝑘												𝐃. sen(𝑥) −

1
𝑥
+ 𝑘 

𝟓𝟎.#
𝑥=

1 + 𝑥=
𝑑𝑥							è	𝑢𝑔𝑢𝑎𝑙𝑒	𝑎 

	𝐀.
𝑥7

3
+ 𝑥 + 𝑘																								𝐁.

𝑥7
3

𝑥 + 𝑥
7

3

+ 𝑘															

𝐂. 𝑥 − 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛(𝑥) + 𝑘												𝐃. 𝑥 + 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛(𝑥) + 𝑘 


